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Liczby trojkatne — problemy

@ Wpykaz, ze liczby 55, 5050, 500500, 50005000, ... sa wszystkie
liczbami trojkatnymi.

Wskazowka: liczba postaci m k zer m k zer ‘ to
5-10%k*1 4+ 5. 10%
@ To samo dla liczb:
210, 20100, 2001000, . . .
@ To samo dla liczb:
45, 4950, 499500, . ..
@ (*)To samo dla liczb:
21, 2211, 222111, 22221111
@ Dana jest liczba m, m = A,,. Wykaz, ze

n=[v2m]|.
Q@ Wykaz, ze wszystkie parzyste liczby doskonale sa liczbami

trojkatnymi.
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@ Pokaz, ze
M-8, =

i w oparciu o ten wzér wykaz raz jeszcze

> K =A7

1<k<n
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@ Pokaz, ze
AZ A2 —pp

i w oparciu o ten wzér wykaz raz jeszcze

> K =A7

1<k<n

@ Pokaz, ze kazda liczba tréjkatna A,,, za wyjatkiem A; i Ag jest
suma trzech liczb tréjkatnych.
Wskazéwka: Rozwaz trzy mozliwosci: (1)n =3k; 2)n =3k +11
(3)n = 3k + 2. Dla pierwszego przypadku (sprawdz!):

Aszp = A1 + Ao + Agy.

Sprébuj znalezé analogiczne wzory dla Aspy1 1 Agpqo.
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@ (*)Znajdz liczby tréjkatne, ktére podwojone daja tez liczby
tréjkatne, a konkretnie — pokaz, ze wszystkie pary (z,y) sa
zawarte w ciagu nieskonczonym:

(1)

1 =2, Y1, Tp+1=93Tn+2yp+ 2, Ypni1 =42, + 3y, + 3.

wskazéwka: pomocna tozsamos$é
2(32+2y+2) (32+2y+3) — (42+3y+3) (4do+3y+4) = 222 +22—y*—y

@ (*) W oparciu o powyzsze twierdzenie wykaz, ze rozwigzaniem
rownania

B S
Ax A:C+1 Ay

jest Ay =24, /5.

wskazéwka: réwnanie (1) jest réwnowazne réwnaniu
x(x+2)=2y(y+1),

z ktérego m.in. wynika parzystosé x.



