PODSTAWY TEORII LICZB - ZADANIA

Zestaw nr.3 — Funkcje arytmetyczne

Zad.1

Zad.2

Zad.3

Zad.4

Zad.5

Zad.6

(a) Znajdz wszystkie n € N, ktére maja 10 dzielnikéw
(b) i znajdz najmniejsza z tych liczb.
(a)

a) Udowodnij, ze jezeli M, = 2" — 1 jest liczba pierwsza, to N = 2"~ . (2" — 1) jest liczba
doskonala, a takze

(b) Wykaz, ze ostatnia cyfra liczby doskonalej moze by¢ tylko 6 albo 8.

Oblicz warto$é sumy
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Liczba dzielnikéw,(n).

Funkcja liczby dzielnikéw, 7(n) (lub d(n)) wystepuje jako wspolczynniki w pewnych szeregach
potegowych, pelniacych role funkcji tworzgcych dla T(n).

(a) Na przyklad szereg Lamberta, to — |z| < 1 —
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Udowodnij ten wzdr.
(b)Funkcja dzeta Riemanna okreslona jest jako
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Wykaz, ze zachodzi
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Suma dzielnikéw, o(n).

(a) Wykaz, ze suma sum dzielnikéw catkowitych wszystkich liczb mniejszych od lub réwnych
pewnej liczbie rzeczywistej i dodatnej x, funkcja
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(b) Udowodnij, ze funkcja tworzaca dla o(n) jest szereg
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wskazowka: rozwaz podwdjna sume
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(c) Stosujac te sama technike jak w problemie poprzednim wykaz:
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Zad.7 Funkcja Eulera, ¢(n).

(a) Wykaz, ze suma
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(b) Wykaz
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Zad.8 Wykaz, ze dla kazdego n > 2
2
% < é(n) - o(n) < n

wskazéwka: przydatny bedzie wzor, tzw. iloczyn Fulera:
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