PODSTAWY TEORII LICZB - ZADANIA

Zestaw nr.2: Podzielnos¢ liczb; Liczby pierwsze
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Podaj tresé zasadniczego twierdzenia arytmetyki i udowodnij to twierdzenie.

Udowodnij, ze nie istnieja takie k i n; k, n € N, dla ktérych liczba
1 1

-t ——=+... %

ko k+1 kE+n

jest catkowita.

wskazowka: wykaz np., ze nie mogg istnie¢ dwa rézne mianowniki k£ + w, ktére mialyby oba
dzielnik 2%, gdzie o ma warto$¢ maksymalng dla catego zbioru utamkéw.

Wykaz, ze

lim sup(pp+1 — pn) = 00,
gdzie p,, i ppt1 to kolejne liczby pierwsze.
wskazéwka: rozpatrz ciag (n+ 1)+ &k, k=1,2,...,7

Wykaz, ze wyktadnik «, z ktérym liczba pierwsza p wystepuje w rozkladzie liczby m! jest rowny

HRERE

wsk. Knuth, matematyka konkretna.
Wykaz, ze dla dowolnej liczby rzeczywistej © > 2 zachodzi nieréwnosé

H p < 4%,

p<
pelP

wsk. indukcja.
Udowodnij, ze dla kazdego n i nieparzystego k
1424 +n|1F 4284+ 40k

wsk. indukcja.

Udowodnij, ze dla wszystkich n > 0 zachodzi n? | (n + 1)" — 1.
W oparciu o ten wynik udowodnij, ze dla wszystkich n > 0 zachodzi (2" —1)? | 2(2"=1)n _ 7.

wsk. wzoér dwumianowy

Wykaz, ze réwnanie
pt4+qt =", neN,n>1

nie ma rozwigzan w liczbach pierwszych.

a)Udowodnij, ze kazda liczba naturalna wigksza od 6, jest suma dwéch liczb naturalnych m i n,
gdzie m,n > 1 oraz m L n.
b)Korzystajac z a) sprawdz, ze dla n > 3 zachodzi

DPnt1 + Pnt2 < P1P2 ... Pn.
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